
3.b)

Φ(t) = P (y(t)) avec y′(t) = P (y(t))

Φ′(t) =
d

dt
P (y(t)) = P ′(y(t))× y′(t)

Φ′(t) = P ′(y(t))× P (y(t)) car y′(t) = P (y(t))

Φ′(t) = P ′(y(t))× Φ(y(t))

JUSTIFIER !!! Si P (y(t)) ̸= 0, on peut diviser par Φ(t) :

VERIFIER !!!
Φ′(t)

Φ(y(t))
= P ′(y(t)) et d’après 3.a, ∀y ∈ [1, 3], P ′(y(t)) ≤ Λ

Donc, on obtient :

Φ′(t)

Φ(t)
≤ Λ

Soit s une variable d’intégration. En intégrant l’expression précédente,
on obtient : ∫ t

0

Φ′(s)

Φ(s)
ds ≤

∫ t

0

Λds

ln(|Φ(t)|)− ln(|Φ(0)|) ≤ Λt

ln(|Φ(t)|) ≤ Λt+ ln(|Φ(0)|)

|Φ(t)| ≤ eln(|Φ(0)|)eΛt

|Φ(t)| ≤ |Φ(0)|eΛt
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